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LOI CAM POAN

T6i xin cam doan day 1a cong trinh nghién ctru cua riéng tdi, cac két qua
nghién ctru dugc trinh bay trong luan van la trung thuc, khach quan va khong
trang 13p véi cac dé tai khac da cong bd & Viét Nam.

T6i xin cam doan cac thong tin trich dan trong luin van déu duoc ghi
r0 nguén géc.

Thai Nguyén, thang 4 nam 2018

Tac gia luan van

Nguyén Quoc Cuwong



LOI CAM ON

Véi tinh cam chan thanh va 1ong biét on sau sac, toi xin gui 10i cam on
dén PGS.TS. Ha Tran Phuong di tryc tiép hudng dan khoa hoc va tan tinh gitup
dd to1 hoan thanh luan van nay.

TOi xin chan thanh cam Lanh dao phong dao tao, dac biét la cac théy cO truc
tiép quan 1y dao tao sau dai hoc, quy thdy co giang day 16p Cao hoc K24 (2016-
2018) Truong Pai hoc Su Pham - Pai hoc Thai Nguyén da tan tinh truyén dat nhiing
kién thirc quy bau cting nhu tao diéu kién cho t6i hoan thanh khoa hoc.

T6i xin gui 1oi cam on chan thanh dén cac dong nghiép, ban bé cung toan
thé gia dinh, nguoi than da dong vién toi trong thoi gian nghién ciru dé tai.

Thai Nguyén, thang 4 nam 2018

Tac gia ludn van

Nguyén Qudc Cuong
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MG dau

Van dé nghién citu sy x4ac dinh duy nhat cia cdc ham anh xa phan
hinh thong qua anh ngugc cia mot tap hitu han thu hit duge sy quan
tam nghién citu cua cac nha toan hoc trong va ngoai nudc G. Polia, R.
Nevanlinna, F.Gross, ... va thu dugc nhiéu két qui quan trong. Nam 1926,
R. Nevanlinna da chiing minh néu hai ham phan hinh f, g chung nhau nam
gia tri phan biét thi tring nhau. Két qui nay ctia Nevanlinna cho thay
mo6t ham phan hinh phitc duge xac dinh mot cach duy nhat 4nh xa ngudc,
khong ké boi, ctia nam gia tri phan biet. Cong trinh nay ctia ong dugc
xem 13 khdi nguon cho cac nghién cttu sy xac dinh duy nhat ctia hai ham
anh xa phan hinh. Vé sau, van dé nghién cttu su xac dinh duy nhéat cia
hai anh xa phan hinh théng qua anh ngugc cia mét tap hitu han thu hat
dudc sy quan tam ciia nhiéu nha toan hoc trong va ngoai nudc.

Mot van dé dude dua ra bdi F. Gross dé 13 : Ton tai hay khong mot
tap hitu han S, diéu kien E (S, f) = F (S, g) kéo theo f = ¢?. Trong thuc
té cau héi ctia F. Gross c6 thé dugc phat bieu nhu sau: Ton tai hay khong
da thic P sao cho vé6i bat ki cap phan hinh khac hing f va gtacod f =g
néu P(f) va P(g) chung nhau gia tri ké ca bgi?. Van dé nay da dugc
nghién cttu mot cach lién tuc manh mé véi nhitng két qua ctia M. L. Fang
va W. L. Hong, W. C. Lin vd H. X. Yi... thoi gian gan day c6 mot s6 tac
gid nghién ctu van dé duy nhat cho cAc ham phan hinh trong hai truong
hop phic va p—adic khi dao ham cta hai da thic ctia cac ham phan hinh
chung nhau mot ham nhé (xem [2],[3],[11]).

Muc dich ctia dé tai luan van 13 trinh bay mot s6 két qua méi clia cac
tac gid da cong bd trong thoi gian gan day vé cAc ham phan hinh trén
trudng s6 phiic va p—adic, khi hai da thic f/P'(f) va ¢'P'(g) chung nhau
mot ham nhé duge cong boé béi ba tac gia A. Escassut, K.Boussaf, J.
Ojeda.



Luan vin chia thanh hai chuong, Chuong 1 giéi thieu vé mot s6 van de
co ban trong ly thuyét phan bo gia tri bao gom hai dinh 1y co ban trong
ly thuyét Nevanlinna trong trudng hop phic va trudng hop p—adic cling
mot s6 két qua chuan bi. Trong Chuong 2, trinh bay van dé duy nhat khi
f'P'(f) va ¢'P'(g) chung nhau mot ham nho .

Truée khi trinh bay ndi dung chinh cta luan van, T6i xin bay té long
biét on sau sic t6i PGS.TS Ha Tran Phuong, nguoi da tan tinh huéng
dan dé to6i c6 thé hoan thanh khéa luan nay. To6i ciing xin bay té long
biét on chan thanh téi toan thé cac thay co gisgo trong khoa Toan, Dai
hoc Su pham Thai Nguyén, Dai hoc Thai Nguyén da day bao to6i tan tinh
trong subét qua trinh hoc tap tai khoa. Nhan dip ndy Toéi cling xin ducc
gti 161 cdm on chan thanh t6i gia dinh, ban be, da luén bén toi, co vil,
dong vién, gitp dd toi trong sudt qué trinh hoc tap va thuc hién luan vin
tot nghiép.

Thair Nguyén, ngay 19 thang 08 nam 2017
Tac Gia

Nguyén Quéc Cudng



Chuong 1

Cac kién thic co sé trong 1y thuyét
phan b gia tri

1.1. Cac ham Nevanlinna
Truong hgp phic
Véi mbi s thyc z > 0, ki hieu: log™ z = max{log x,0}. Khi d6
logz = log™ x — log™(1/x).

Bay gio ta dinh nghia ham dém, ham xap xi, ham dic trung clia mot
ham phan hinh.

Cho f 1a mot ham phan hinh trén Dy va mot s6 thuc » > 0, trong do6
0 < R <oo,r < R. D& thay

o
—/log‘fre ‘dgp-—/logﬂfre !dgp——/log
0

Dinh nghia 1.1. Ham

1
flrei?)

de.

2w

m(r, f) = /logwre )| di

0

dudc goi 14 ham xap xi clia ham f.

Ki hieu n(r, 1/f) 1a s6 khong diém ké ca boi, n(r, 1/ f) 14 s6 khong diém
khong ké boi ctia f, n(r, f) 1a s6 cuc diem ké ca boi, n(r, f) 1a s6 cyc diem
khong ké boi ctia f trong D,. V6i mot sé nguyén duong k, ni(r, f) 1a s6

3



cuc diém boi chan béi k ctua f (tic 1a cuc diém boi | > k chi duoc tinh k
lan trong tong ng(r, f) trong D,.

Dinh nghia 1.2. Ham

N(r, f) = / n(t, /) ; n(o’f)dt+n(0,f) log r

o

dugc goi 14 ham dém ké ca boi clia f (con goi la ham dém tai cac cuc
diém).

Ham

N(r, f) :/ﬁtf _nof)dt+ﬁ(0,f)logr

0
duodc goi 1a ham dém khong ké boi.
Ham

r

Nk(?",f) :/nk(r7f) _nk(oaf> +nk(0’f)10gr

i
0

duge goi 1a ham dém boi chin bdi k, trong d6 n(0, f) = }Ln%n(t, f);
n(0, f) = %i_%ﬁ(t,f); ni(0, f) = %i_{%nk(r, f). S6 k trong ng(r, f) dugc
goi 1a chi s6 boi bi chan. Ta ki hiéu:

) 200 = N
Dinh nghia 1.3. Ham

l); Zy(r, f) = Ni(r, %)-

Z(r, f) = N(r :

T(r,f)=m(r,f)+ N(r. f)
goi 1a ham d#c trung ctia ham f. Cac ham déc trung T'(r, f) ham xap xi
m(r, f) va ham dém N(r, f) 13 ba ham co ban trong 1y thuyét phan bd
gia tri, n6 con goi la cdc ham Nevanlinna. Ly thuyét Nevanlinna nghién

ctiu quan heé gitta toc do tang clia ba ham.

Dinh 1y sau day trinh bay mot s6 tinh chat co ban ctia ham xap xi,
ham dém, ham dic trung.



Bo dé 1.1. Cho cdc ham phan hinh fi, fa, . .., Ip, khi do :

(1) m,>_ f) <> mr f,) +logp;

@) mr ][ ) <D mr f);
(3) N> f) <D N(rf);

4) N L) <D N f):
(5)  T(rY_f) <Y _T(r f)+logp;

6) T [[f) <D T 1),

Ta ky hiéu A(C) la vanh cac ham chinh hinh trén C, M(C) la trudng
cac ham phan hinh trén C.

Bo dé 1.2. Cho f,g € M(C),a € C va P(f) € Cyy la mot da thic bic
q. Khi do

rf+g) <T(r f)+T(rg)+0(),

(
(r,fg) <T(r,f)+T(r,g),
T(Taf _a) = T(Ta f) +O(1>7
1
(r, =
(

=3
—

) =T(r, f) +0OQ),

~



